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Esercizio 1. (7 punti) Sia (A,≤) un insieme parzialmente ordinato. Sull’insieme
di applicazioni Ω = {f | f : N → A} si definisca la relazione / ponendo, per ogni
f, g ∈ Ω,

f / g se f(n) ≤ g(n) per ogni n ∈ N.

1. Si provi che / è una relazione d’ordine su Ω.

2. Si provi che (Ω, /) ha elementi minimali se e soltanto se (A,≤) ha elementi
minimali.

Esercizio 2. (5 punti) Si trovi il più piccolo numero primo p ≥ 2 tale che{
p2222 ≡ p (mod 11)

(p− 2)p ≡ 2p (mod 23)

Esercizio 3. (12 punti) Posto F = Z/7Z si considerino i polinomi f, g ∈ F[x],

f = (x− 2)2(x− 4)(x− 5), g = (x− 3)(x− 4)(x− 5)2.

Sia I = (f, g) l’ideale generato da f e g in F[x] e si ponga A = F[x]/I.

1. Determinare tutti gli ideali di A.

2. Determinare l’ordine |A| e i divisori dello zero di A.

3. Stabilire se α = x+6+I è un elemento invertibile di A e, in caso affermativo,
determinare il suo inverso.

Esercizio 4. (7 punti) Posto, per n ≥ 2, Zn = Z/nZ, si consideri l’anello

A = Z50[x]× Z135[x].

1. Determinare la caratteristica e il sottoanello fondamentale di A.

2. Dire se esistono omomorfismi da A nell’anello Z900[x].


